9. A3 Matematika gyakorlat

1. Szamoljuk ki a kovetkezs vektormezok (vektor-vektorfiiggvények) divergenciajat és ro-

“, e,

a.) v(z,y,2) =2*i+y*j+2°k b)) v(r)=ayi+yzj+ vk
c.) v(r) =u(z,y)i+v(z,y)j
2. Adjuk meg a kovetkezs vektormezk potencial fiiggvényeit, ha léteznek:
a.) v(r) =2yi+ 2z +2y)j b.) v(r) = 2*i+2y]j
c.) v(r)=yzi+zzj+ayk
3. Szamitsuk ki az alabbi vektormezdknek a megadott gorbementi integréljat:
a.) v(r)=yi+azj+zk; A(1,2,—1) kezdSponti és B(2,1, 1) végpontu szakasz.

b.) v(r) =zi+yj+zk; 2* +y* =2, z =0 egyenletrendszert kor.
c) v(r) =yzi+zzj+ayk; r(t) =ti+2j+k (0<t <1).

4. Szamitsuk ki az alabbi vektormezdknek feliileti integraljat a megadott feliiletdarabok
mentén:

a.) v(r)=yit+yj+zk; r(uv)=(u+20v)i+vj+(u—v)k, 0<u<1l,0<v<1
b.) v(r) = zyitzzjt+yzk; r(u,v) =ucosvitusinvj+2k, 0<u<1,0<v<7/2.

5. A Stokes illetve Green tételek segitségével szamitsuk ki az alabbi vektormezéknek a
megadott gérbementi integraljat:

a.) vir)=(y+z2)i+(x+2)j+(x+y)k; ; r(t)=sinti+costj+ k (0 <t < 2m)

b.) v(r) =yzi+zzj+zyk; r(t) =costi+sintj+tk (0 <t < 2nm)
c.) v(r) =y’zi+2%yj; A(0,0),B(1,0),C(1,1), D(0,1) csticspontii négyzet.

6. A Gauss-Osztrogradszkij tétel segitségével szamitsuk ki az vektormezSknek feliileti
integraljat a megadott feliilletdarabok mentén:

v(r) =yzit+ayj+ayk, r(u,v)=wi+v?j+u’k, 0<u<1,0<v<1

HF Szamitsd ki az alabbi vektormezének a megadott gorbementi integraljat:

c) v(r) = (y* +2?)i+ (v +y)*j; A(0,0), B(1,0),C(0,1) csiicspontii hdromszog.



