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Legyen 9 tetszBleges ‘hal&u f(A) egy haImazfiiggv&y, meIy 9 minden v6ges 
A rt%zhalmaz&hoz 9-A egy x elem& rendeli. Ha Y1cU, 9’ egy tetszBleges r&z- 
halmaza, akkor 

F(%) ==& f&a 
1 

ahol A v6gigfut Y1 minden v6ges r8szhalmazGn. AZ Y1 halmazt akkor nevezziik fiig- 
getlennek, ha $ n 1;(g) iires. 

Legyen 19’1 = n-= ~~ (azaz 9’ v6ges halmaz). h(a) legyen az a legnagyobb szbm, 
hogy minden f fiiggvr5nyre Y-nek . van egy Sp, fiiggetlen rbszhalmaza, melyre 
&I oh. H(n) legyen az a legkisebb szhm, melyre van oly f ftiggvkny, hogy min- 
den 9%82c9 r&zhalmazra, melyre [&?JzH(Y~), P(YZ)=Y. Erdiis 6s Hajnal bebizo- 
nyitott8k, [l] hogy ha 11>y1J&), akkor 

(1) 
logn logn (3fE) loglogn 
logZ’H(n)‘-+ log 2 log2 ’ 

Val6szinfinek lLtssik, hogy 
log UE 

H(n) - ___ 
log 2 1 

- op, ha n-m, de e k&d& m6g 

nines tiszt6zva. (l)-biil azonnal adddik, hogy 

(2) h(n)< 
logn+3loglogrt 

log 2 + 0 (log log n) 

[l]-ben h(n)-re csak nagyon gyenge alsci becslCs 911. 
FennU a kijvetkeza 
T&el. Legyen P-~,(E). Akkor 

log 12 - log log n 
log 2 + o (log log PI) -= h (n) -= log a +f$,; log ’ + o (log log n) . 

A fels6 becsl&, mint mkr mondtuk, [I]-ben 911 6s ezt nem sikeriilt javitanunk, 
s igy csak az als6 becsl6ssel foglalkozunk. 

Legyen A cY, IAl = Y. Az A halmazt akkor nevezziik rossznak, ha van oly 
A, c A &zhalmaza, melyre 

IAll = t- 1 ts A = A,Uf(&). 

Az r elemii rossz r&szhalmazok szama nyilviin legfeljebb r ’ l . Tov&bba nyil- 
c-1 
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vAn, ha Yx egyetlen rossz reszhalmazt se tartalmaz, akkor (es csakis akkor) YI fiig- 
getlen. 

Y azon k elemii reszhalmazainak szama, melyek legalabb egy rossz rtszhalmazt 
tartalmaznak, nyilvan legfeljebb 

2 (r” l] (Zr:) = Ak. 
HaA,< i, 

0 
akkor van k elemii fiiggetlen reszhalmaz - azaz h(n)s-k. Mar- 

most nyilvan 

(3) Ak<C:‘-’ 3 
1 

r=2 (Y- l)! (k-r)! 

Tovabb& egyszerii szamol&s adja, hogy ha k-r2 iog II es w-no, akkor 

(4) 

(3) es (4)-bBI nyerjiik, hogy ha 

(5) Lg>nk-l 2k-’ 
2 k! (k-l)! 

azaz n=-k2k, 

akkor A,-= Iz 
0 k 

Cs k(n)gk. (5)-biil tttehink azonnal kovetkezik. 

firdekes -ienne K(n)-et o (log log n) pontossaggal meghathrozni. Egyelore nem 
log n 

tudjuk, hogy igaz-e h(n) =- __ 
log 2 

ha nznj. 

Ha n vegtelen szamossag, h(n) es H(n) hasonlosaga megsziinik, de ezzel e cikk- 
ben nem foglalkozunk. 
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II. 3P,I@In A A. CIlEm2EP 

ON A PROBLEM OF ERD& AND HAJNAL 

P. ERD& and J. SPENCER 

Let IYj =n, f(d) a set function which maps every subset of Yinto an element of Yso that 
f(A) 6 A. A subset B of Yis said to be independent if for every A c B f(A) $ B. h(n) is the greatest 
integer for which for every function f  there is an independent set having at least h(n) elements. 
The authors prove 

log n - log log n logn+3loglogn 
log 2 

+ 0 (log log n) 7 h(n) -= 
log 2 

+ 0 (log log 12). 
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