ERDOS ES HAINAL EGY PROBLEMAJAROL

ERDOS PAL és JOEL SPENCER

Legyen & tetsz6leges halthaz f(A4) egy halmazfiiggvény, mely & minden véges
A részhalmazihoz ¥ — A4 egy x elemét rendeli. Ha % C &, & egy tetszBleges rész-

halmaza, akkor
F(%) =A‘|;g, f(4),

ahol A végigfut & minden véges részhalmazan. Az & halmazt akkor nevezziik fiig-
getlennek, ha % F(%) iires.

Legyen |#|=n<§, (azaz & véges halmaz). s(n) legyen az a legnagyobb szam,
hogy minden f fiiggvényre #-nek van egy & fiiggetlen részhalmaza, melyre
|A|=h(n). H(n) legyen az a legkisebb szim, melyre van oly f fiiggvény, hogy min-
den %, C & részhalmazra, melyre |%|=H(n), F(¥%)=%. Erdds és Hajnal bebizo-
nyitottdk, [1] hogy ha n=>n,(¢), akkor

logn logn (3+¢)loglogn
o logZKH(n)élogZ_F log 2

Valészinfinek latszik, hogy (H(n)— I;’i;

nincs tisztazva. (1)-bél azonnal adédik, hogy

] — oo, ha n—oo, de ¢ kérdés még

{logn+3loglogn

T +o(log logn)

@ h(n)
[1]-ben &(n)-re csak nagyon gyenge alsé becslés all.
Fennill a kévetkezd
Tétel. Legyen n>n,(e). Akkor

logn—loglogn logn+3loglogn
—-T(}g—z——+o(log logn)<h(n)< T-{-aﬂog logn).

A fels6 becslés, mint mar mondtuk, [1]-ben 4ll és ezt nem sikeriilt javitanunk,
s igy csak az alsé becsléssel foglalkozunk.

Legyen Ac, |[A|=r. Az 4 halmazt akkor nevezziik rossznak, ha van oly
A, © 4 részhalmaza, melyre

|4 =r—1 é A= 4,Uf(4).
Az r elemii rossz részhalmazok szdma nyilvan legfeljebb (,f l]' Tovabba nyil-
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van, ha % egyetlen rossz részhalmazt se tartalmaz, akkor (és csakis akkor) % fiig-
getlen.

& azon k elemii részhalmazainak szima, melyek legalabb egy rossz részhalmazt
tartalmaznak, nyilvan legfeljebb

é; [rf 1] [::;] = A,.

Ha 4, < [:] akkor van k elemi fiiggetlen részhalmaz — azaz h(n)=k. Mar-

most nyilvan

) Ay<rt-1 3 1 e
£ Z =D (k=1 k—D1
Tovabba egyszerii szimolas adja, hogy ha k<2 log n és n>n,, akkor
nl 1 #x
@ WEta

(3) és (4)-bél nyerjiik, hogy ha

1 n* £ k-1
® 2R k=)

akkor Ak{[’;) és h(n)=k. (5)-b6l tételiink azonnal kévetkezik.

Frdekes lenne /Ki(n)-et o(log log n) pontossiggal meghatirozni. Egyelére nem

azaz n=k2*,

tudjuk, hogy igaz-e A(n) > %g-g-—g ha n=n;.
Ha n végtelen szamossag, /(n) és H(n) hasonldsaga megsziinik, de ezzel e cikk-
ben nem foglalkozunk.
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