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Beantwortung einer Rage von E. TEUFFEL 

Es selen p,, p,, . , p, die ersten n Prlmzahlen und M(n) die griisste natiirliche Zahl 
mlt der Eigenschaft, dass sich jede zu p1 p, . . p, tellerfremde Zahl m 2 n/r(%) in der 

Form na = a f b darstellen llsst, wo a b = 3 pa 1 2. Herr TEUFFEL~) hat die Fragc gestellt, 
1-l 

ob IV(~) unendlich sein kann, das heisst ob die angegebene Darstellung fiir alle natiir- 
lichen nz mijglich 1st (Herr TIXJFFEL setzt dabel q > 0 (i = 1, 2, . . . n) voraus). Ich will 
zelgen, dass M(n) fiir jedes n endlich ist, sogar wenn nicht jedes pi in a b aufgeht. 

Es sei a?) < a;) < ... die Folge aller Zahlen von der Form fi ppZ (zi 2 0). 
2=1 

Lemma 7. Fiir jedes E > 0 gilt, wenn z > i,(c), a?~, - a?) > (a~))‘-’ * 

Das Lemma ist em spezieller Fall eines Satzes von NAHLER~) : Es sei B h 0 algebraisch, 
P,, P,, . . . > P,, 81, Qz, . . . , Qt seien endlich viele Primzahlen, ferner sei 0 (= c( s 1, 
0 5 B s 1, y > cc + p, c > 0. Zwei ganze Zahlen seien defmiert durch 

Dann existiert eine Konstante C, die nur von 8, r*, ,B, y, c und den P, und Q, abhgngt, so 
dass 

Unser Lemma folgt sofort, wenn man 29 = 1, p* = q* = 1, bl = /? = 0, c = 1, y = 8/2 set&. 
Der schwgchere Satz ,‘:“a? (a?? 1 - a?‘) = m stammt van P~LYA 3). 

Ltmma 2. Die Anzahl D(x) der Zahlen der Form fi p? 5 x, also die Anzahl der 
a?) ( x ist 0(x’) fiir jedes E > 0. i=l 

Lemma 2 ist natiirlich Igngst bekannt. Offenbar ist 0 5 “i 2 log x/log 2 und daher 

logx’” U(x) s (1 -k -2) =0(X”) 

4us Lemma 1 und 2 folgt sofort, dass fiir geniigend grosses n nicht jede Zahl M < x112 
(w, p,, p, . . p,) = 1 van der Form a!:“) & a!.“) sein kann. Fiir x > x, folgt aus a?) > x 
die Ungleichung 

a!n) z - ain) > A+ (i > j) . 

‘) El. hIath, 15, 104 (1960). 
2, Mathematics P, 153 (1957), Theorem 3. 
“) Math. Zeitschrift I, 143-146 (1918). 



108 Kleine Mltteilungen 

Fiir a:) > x2(3 ist n&mlich 

aw s - aini > x2(1-E)/3 > ~112 (Lemma 1) 

und fiir ajnJ 5 ,a@ hat man 
&‘N 

z - ujn) > * - x2'3 > x1'2. 

Betrachten wir also die Zahlen 

m’ = a!“’ * ($4 < 35112 
z 

so muss u!~) c x gelten, also such ai*’ < x. Die Anzahl der m’ ist hijchstens W(x). Wegan 

Lemma 21st aber 02(x) < xSE fiir x > x0. Die Anzahl der Zahlen m < xlt2, (nz, p, 9, . . . 9,) 
= 1, ist aber fiir x > x,, nach dem Sieb des ERATOSTHENES mindestens 

Also gibt es unterhalb x112 mehr Zahlen m als Zahlen m* und damit Zah en nz, die nicht 
von der Form a!“) & a@) sind. z 1 P. ERD~~ 


